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2.1  ΠΑΡΑΓΩΓΟ΢  ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ 

 

ΒΑ΢ΙΚΟ ΣΤΠΟΛΟΓΙΟ 

 

Κανόνες παραγώγηζες  

 

 ( ( ) ( )) ( ) ( )f x g x f x g x      

 ( ( ) ( )) ( ) ( ) ( ) ( )f x g x f x g x f x g x        

 ( ( )) ( )cf x cf x   

 2

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) [ ( )]

f x f x g x f x g x

g x g x

      
 

 
 

 2

1 ( )

( ) ( )

g x

g x g x

   
 

 
 

 ( ( ( ))) ( ( )) ( )f g x f g x g x     

  
Παράγωγοη Βαζηθών ΢σναρηήζεων 

 

α) Αλ  ( )f x c  , ηόηε ( ) 0f x   

β) Αλ ( )f x x , ηόηε ( ) 1f x   

γ) Αλ  ( )f x x , κε  0,1    , ηόηε 
1( )f x x       

δ) Αλ  
1

( )f x
x

   , ηόηε  
2

1
( ) , 0f x x

x
        

ε) Αλ  ( )f x x   , ηόηε  
1

( ) , 0
2

f x x
x

       

ζη) Αλ ( )f x x , ηόηε  ( )f x x   

 

δ) Αλ  ( ) xf x  , ηόηε  ( )f x x    

ε) Αλ ( )f x x , ηόηε  
2

1
( )f x

x
   

ζ) Αλ ( )f x x , ηόηε  
2

1
( )f x

x
    

η) Αλ ( ) xf x  , ηόηε  ( ) ln , 0xf x       

ηα) Αλ ( ) xf x e , ηόηε  ( ) xf x e   

ηβ) Αλ ( ) lnf x x , ηόηε  
1

( ) , 0f x x
x

    
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Παράγωγοη ηες ΢ύνζεζες ηες f(x) με Βαζηθές ΢σναρηήζεης 

γ) Αλ ( ) [ ( )]ag x f x  , ηόηε 1( ) [ ( )] ( )ag f x fx xa        

 

δ) Αλ  
1

( )
( )

g x
f x

   , ηόηε  
2

( )
( )

( )

f x
g x

f x


       

ε) Αλ  ( ) ( )g x f x   , ηόηε  
( )

( )
2 ( )

f x
g x

f x


      

 

ζη) Αλ (( ))g x f x , ηόηε  ( ) ( ) ( )g x f x f x    

 

δ) Αλ )( ) (g x f x , ηόηε  ( ) ( ) ( )g x f x f x     

 

ε) Αλ ( ( ))g x xf , ηόηε  
2

( )
( )

( )

f x
g x

f x


   

ζ) Αλ ( ( ))g x xf , ηόηε  
2

( )
( )

( )

f x
g x

f x


    

η) Αλ ( )( ) f xg x  , ηόηε  ( )( ) ln ( )f xg x f x      

 

ηα) Αλ ( )( ) f xg x e , ηόηε  ( )( ) ( )f xg x e f x    

 

ηβ) Αλ ( ) ln ( )g x f x , ηόηε  
( )

( )
( )

f x
g x

f x


    

 

 

EΦΑΡΜΟΓΕΣ 

 

1. Να βξείηε ηελ παξάγωγν ηεο ζπλάξηεζεο  f  ζην ζεκείν 0x , όηαλ 

i.   1)( 2  xxf ,  00 x  

ii. 
2

1
)(

x
xf  ,  10 x  

iii. xxf 2εκ)(  ,   00 x . 

    2. Να βξείηε ηελ παξάγωγν ηεο ζπλάξηεζεο  f’  ζην ζεκείν 0x  όηαλ: 

    i) 4)( xxf  ,   10 x                ii) xxf )( ,  90 x      

iii) xxf ζπλ)(  , 
6

0

π
x               iv) xxf ln)(  ,  ex 0  

   v) xexf )( ,   2ln0 x . 

 

     3. Να βξείηε ηελ πξώηε παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ 

     i) 16)( 47  xxxxf                   ii) 3ln2)( 3  xxxf  

iii) x
xxx

xf 
234

)(
234

               iv) 3lnεκ3ζπλ)(  xxxf . 
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     v) )3)(1()( 2  xxxf            vi) xexf xεκ)(         vii) 
2

2

1

1
)(

x

x
xf




     

    ix) 
x

xx
xf

ζπλ1

ζπλεκ
)(




              x) xxxxf ζπλεκ)( 2 . 

  

4. Να βξείηε ηελ πξώηε παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ ζην xo 

       α) f(x)=x
5
x

3
 ζην xν=2  

β) f(x)=ζπλx+ζπλπ ζην xν=π       

γ) f(x)=lnxlne
2
 ζηo xν=e. 

δ) f(x)=x
4
+5x

3
+2α

4
 ζην xν=2    

ε) f(x)=e
x
+e

2
 ζην xν=0     

ζη) f(x)=e
x
+lnxζπλy ζην xν=2 

 

 

5. Να βξείηε ηηο πξώηεο παξαγώγνπο ηωλ παξαθάηω ζπλαξηήζεωλ: 

     α) f(x)=(x
2
+7x)εκx   β) f(x)= x x             γ) f(x)=x

2
lnx       δ) f(x)=εκxζπλx      

     ε) f(x)=x
3
e

x
             ζη) f(x)=x

3
lnx∙εκx      δ) f(x)=(x

2
+5x)e

x
ζπλx       ε) f(x)=xlnx 

 

 

6. Να ππνινγίζεηε ηηο παξαγώγνπο ηωλ παξαθάηω ζπλαξηήζεωλ: 

     α. f(x)=x+
5

x
        β. f(x)=

1

x 1
         γ. f(x)=

ln x

x
        δ. f(x)=

2

4

(3x 7)ln x

x


     

     ε. f(x)=
2x

x 1
      ζη. f(x)=

x

1 x




     δ. f(x)=

x

3

e

x
          ε. f(x)=

 

x

x


 

 

     ζ.f(x)=x
–5

            η. f(x)=7x
–4

      ηα. f(x)=x
–5

+3x
–3
6x

–1 
     ηβ. f(x)=

3

7

x
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ΠΑΡΑΓΩΓΟ΢ ΢ΤΝΘΕ΢Η΢ 

1. Να δείμεηε ηηο παξαθάηω ηζόηεηεο: 

    α) (εκ4x)'=4εκ
3
xζπλx    β) (εκ4x)'=4ζπλ4x     γ) (ln(x

2
+1))'=

2

2x

x 1
    

    δ) (ln(εκx))'=ζθx           ε) (συν
3
5x)'=15συν

2
5xημ5x    

    στ) (ημ(συνx))'=συν(συνx)ημx    ζ) (x∙2
x
)'=2

x
+x∙2

x
ln2   

   ε) ( 2x x )'=
2

2x x

2 x x




    ζ)  

2 2x x x xe ' e (2x x)   . 

   η) (εκ
2
(3x+π))'=6εκ(3x+π)ζπλ(3x+π).      

 

2. Να βξείηε ηηο παξαγώγνπο γηα θάζε xΑ: α) f(x)= 3 x     β) f(x)= 5 2x    γ) f(x)= 3x        

 

4. Αλ ε f είλαη παξαγωγίζηκε ζην R, λα βξείηε ηελ παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

     i) g(x)=f(εκx) ii) g(x)=εκ(f(x))
2
 iii) g(x)= 2ζπλx)(f     iv) g(x)=ζπλ

2
(f(x)) 

    v) g(x)=(f(x
2
f(x)). 

 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΙΑ ΛΥΣΗ 

 

1. Να βξείηε ηελ παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

    i) f(x) = -3x , x 0            ii) f(x) = 3 2x ,x 0                     iii) f(t) = 
3

1
,t 0

t
  

    iv) 3 tf x  x ζπλx  x ,x( 0) e              v) 
x

4 εκx αe
2x ln 2

3
f(x)

5
     

 

2. Να ππνινγίζεηε ηνλ παξάγωγν αξηζκό ηεο ζπλάξηεζεο f, όηαλ:  

    i. f(x) = x
3
lnx , ζην ζεκείν x0 = 1         

   ii.f(x) = (x
2
 + 3x - 2)·(εκx - 2ζπλx) ζην x0 = 0 

  

 

3. Να βξείηε ηελ παξαγωγό, ωο πξνο x, ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

 

i. 
2

3x-
f(x)

2
 = 

x +1
 

ii. 
1 εκx

e
f(x)




y
 

iii. 
2

1

x x 1
f(x)

3


 
 

iv. 
2

 = 
3

f(x)
ylnx
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4. Να βξείηε ηελ παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

i.  2f x  ζπ( ) λ x + 3x         ii.  
t

-
2f t εθωt e         iii.   2f ζ  = ζπλ 3ζ    

iv. 3 2t( ) ( )f t ln e +1               v.   3 4- 1   3xf x ( x  -  ) ( 2 )          vi. 2 xf(x) 3x e -εκxlnx  

 

5. Να βξείηε ηε δεύηεξε παξάγωγν ηωλ ζπλαξηήζεωλ: 

i) 
3x

f(
-1

 =x)  
2x+1

                 ii)  (2x-1f(x) )ln(2x-1)  
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