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Kabe xaraxdpoen eveia £xet 1o ROMD £V KOO ONYILLD JI£ 17 YPOQIKT) AOPHOTAOT) piasg

\ ouvapmong f . B I 24
"3 W ypovuc rapiotaon g oI 1 v OMBETpRT 0 RpOS v GOV X%, G | 7
Ypagi rapaatacns e £
3| H ypagwc rapaoracn mg coveptmon f(x)= yfx], x € R éxer dGova ovpperpias 10v Z
4 igf,gci\m&ﬁommptmmgpsm&in opiopob A, B avtiotora, 16t 1 g - f opiletm av L
f(A)nB=2@. |
5 | Avya &bo cuvaprioeis .8 opiovrat o1 ouvaprfiaeis f o g kot gof , tone wbet
mirveore ém f og =g f . &
6 | Avyw 690 cuvaprijoeic f, g opiCovraron f g xau gof , 1018 efval veoypewtikd
fogzg-f. ' ﬂ.
7 | To nedio opiopov ™¢ g o f amoteheiral and A 1o ototyela x Tov nedlov opiopod g f,
yia Ta omoia 1o f(x) aviKel oto nEdio OPLOHOD TG E . , ' £
8 | Avf, g heiva perg cuvapmioeis kat opiCerat 1 ho(gef) téte opiferat kain (hog)of
xavwoyser ho(gof)=(heg)f. é
9 | Muw quviprnon f pe nedio optopiod A hépe 6mt napovoidlet (0Ako) eMiioT0 010 X, €A, é
érav f(x)2f(x,) naxide xeA. ‘
Askisopolis
10 | Mia cuvapmnon f Aéyetar yvnoing avEovon o€ éva SidoTnpa A ov nediov opropod mg,
av umkpovV X, X, €A HE X, <X, TETOW, HOTE f(x,)<f(x,). /l
11 | KaBs cuvapmon, mov eivar 1-1 a70 niedio opropobd mg, etvar yynolag povérovn. A_,
12 | Mia covapmon £ A — R Aéyerar ouvaprnon 1-1, 6tav yio omowdiinote X,, X, €A L
1001 1) covemyOYH: @V X, #X,, e f(x,)#f(x,). i
13 | Mio covaprmon £:A—>R givar covéprnon 1 — 1, av Kot pévo av yie onowdiirote
X,X, €A 1GYOEL T COVEREY@YT: OV X, =X, , TOTE f(x,)=f(x,). A
14 | Av jua oovipmon f eiven yvioiog ovétov oe éva Siotnpa A té1e etvar kan 1-1 o0
didotnua avtd. Z
15 | Yntpyouv cvvaptiiceig mov eivan 1-1, ahrd dev sivar yvroiog HOVOTOVES, {
16 | Mia cuvapmon feivon 1-1, av ka1 pévo av yio kGBe otoreeio y Tov GUVOLOL TGV THE 1)
ekiowon f(x)=y &xet axpiphg pia hom g TG X. i
17 | Avn f &xe1 avriotpogn ovvépman £ ! ka1 ypaouk mapdotacn mg f Exel Eva koo
Ao A it e ol = % 6% 70 ol A it om ypuu roptoTaon 15 | 7
18 | Ay ovvipmon f:A - Reivan 1-1, t61¢ 10081 f”’(f(x))=x_,xeA. Z
19 | Av o covépmon f:A—> Retvar 1-1, 1ote yiee mv avriotpogn ovvaprmon £ wydew
£(f(x))=x xeAxm f(f (y))=y,yef(A). Z
20 | Ot ypagikéc mapactdoel; C xat C’ tav cvvapriceny f kot - givon cUpHETPIKEG WG TPOG Z

v svbeia y=x mov Sryotopsi Tig yovieg xOy ko1 x"Oy’".




| Av éva ompcio M (a,8) avitces o ypaguct anpboTaon puas aveaTpEY T, SV

f, vt 10 onueio M'(,a) aviixer o ypaguch maptoraon g ' -
= AV i ouviipmon fefvan 1-1 oto reBlo opiapod g, Th1€ VRGPYOVY aTpLia TS TPapric
g f e Ty i tevaypévy.

23 | H ouviipmon f(x)=rux pe x R &xen pia povo 86am ohkod peyiotov.

= Av pua suvipmon f: R - R eivan 1-17, téte ktfe opiovee evBefn épver ) ypogixi
| Mapdetaon g f 10 mohd ot tva onpeio.

25 | Av o1 cuvapriioeig f kar g £xouv nedio opiopad 1o [0, 1] kut oovoho by o [2, 3], 16t
opiletan f o g pe nedio opiopotd 1o [0, 1] kat o6vodo TGy 10 (2, 3] .

21

Tim f(x) = ¢, av ket pévo av lim f (x) = lim f (x)=¢. \/
27 ‘Eotw pa suvipmon f opioptvi) o va atvolo g Hopetic (aﬂ‘o)u("o’ﬁ) Kat £ évag \/

mpaypaTikes apipog, Tote oybet 1 wodvvayda: lim f(x)=fte lim (f(x)-£)=0.
28 Avunﬁpxgl‘méplo ‘WIQUDVdeTIm]QfUTOXOKal ILTIf;(xN:O‘[MSEng(X):O. ‘/
2 | Av xli_gz“f(x)>0 tote £(x)>0 xovid 010 X0 .- | 4
~ Askisopolis

Av ‘liglof(x)d),tére f(x) <0 xovtt 610 X, . v
M fAva SuvapTieEl; £xouv Opio 670 Xo Kat oybet f(X) < g(X) Kovd 670 Xo, TOTE /

Emf(x)sihgg(x).
32 | o xade Cebyog ouvapriceav f, g yia TG onoieg VIdpYoLY Ta Op. }EP f(X), xl—lgl., E(X)

ket f(x)<g(x) yix xade x kovrd o10 Xq , 1OYDEL Ilmf(x)< lil}}og(x)'

- X%y X

33

Bglcg(x).

['a ke Cedyog cuvapmiceay f:R >R kot g:R > R, av lim f (x) =0 xa1

34 X=Xy |
limg(x)=+oo.réte g[?o[f(x)g(x):|=0 ‘

X334

35 | AVVmEpReLTo 6po e foro x, tote lim ‘iff (x)= k’,!i_gln f(x) epooov f(x)=0 xovrd
oto x, pe keN kat k>2.

36 | AV Hg:f(x):() xat f(x)>0 xovid 010 x,, ToTE Eﬁlﬂf—(}x—fm.

2 . ’ 1
37 Av ’}.l-gl.f(X)=-HD T]“—CD , TOTE l]{g:Tx)zo:

38 | Av limf(x)=—c0, e Him (f (x))=+o0.

39 | Aveivan lim f(x) =0, 61€ f(x) <0 xOVIA OO X, .
x5% ;
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Av vrapyovy 10 511!10 (f(x)+ g(x)? , TOTE KAt avdyxn vedpyovy Ta gg f (’F) Kat /\
/)
&
Z
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Av limf(x)='—oo,w:a f(x)>0 xovié o0 X, .
40 5% ’
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Avetv lmf(x) ==, we I (x)= 4.

41 b g__

. |
a ]."Pn(xTT):w yia xdbe ve N /\
4 | Eoro pa cuviptnon f 20 eivat opiapév o tva aivoko g popei (a,%, ) (%4,B).

loybet 0 1oduvayda lim f(x)=-00 < ( lim f(x)= lim f(x)=~-®)
X%, L-H%, x-1,"
44| Av o> o lim a* =0.
& | Av0<ac<l, woe lim " = 4.
Askisopolis

46 ‘lim e =-w
47 N

L I

x=0 X

Toyer bor: lim =1,

b c D ¢

Toyoer ot lim > =0.
x30 x

Toyoer 6m: x| < x| yo kdbe xeR.

1-ouvx

Ioyoer lim

x>0

=0

X

Av 1 cuvaptyon f eivor ouveys 6To X, katn ouviptnon g eivat GUVEXG OT0 X, , TOTET
ouvleon toug g o f elvon aovexyg 670 X, .

Av 1 covépmmon f eivar opiopéwn oto [2,B] ket suvexfig oo (a,B], wéte n f maipver
révrote 010 [@,B] pla pénoTn Ty,

Av e cuvapnon f Eivar cvveyfi o€ Eva Sidotpa A kot 8¢ pndevilera o€ avto, T01E
o] 1) eivon Betuch o kG0 x €A 1) givan apyio Y kGfe x € A, dnhadh Swenpet
o108epd mpdonpo 610 A.

H ewéva £ (A) evog Soripotog A psow ptog cuvexods kat p otabepic cuvipmong £
eivan Siompa. '

Avn f sivar oovepi oo [o.B] pe f(e) <0 xarvmipxer Ee (0.B) dote f(&)=0,101e
xar’ avéykn £(B)>0.

Av 1 oviipmon f etvan covexic oto Sidompa [0, B] xat vndpxer X, € (2,B) térow0 hote
£(x,) =0, t6te xur’ avéyen e wyber £ () (B) <0.

Mia avvexric cuvapmmon f Swampel mpdonuo o kabéva a6 T0. SraoTHpoTe 6Ta omoin: ot
Sundoyuks pileg g f ywpilovy 0 medio opiopod T, * :

Av pia cuvapron f etvon cvvexfic oe éva didotnpa A Kot dev pmdevilerar o€ quTo, T0TE N
f Surtnpei podonuo oto Sompa A

 g| o & 4

Av pua covipmnon f eivet yvotag gBivovsa ko cuvexfic ot éva avorkrd Sidotnpe (a, B),

1618 10 GOVOAO TRV TG OT0 SiloTpa auTo eivan 10 Sibompa (A, B), omov
A=limf(x) xm B= lirgl_f(x).
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AV fstvan owverf; oo [a,f], vote n { raipver oto [0,B] yua pkniom tyihi M wat jua

e

b e s

KéBe ouvapnen f auveti; o bva anpieto tov redion oprapion g eival kat Ropyaryian /\
gro auto. SRR =

Avmﬂmm«nfﬁzvdvmwvm;m x,,.t&tcnf&evdv;tw pn oto x, .

AV fetvar sapayoyioyn oto x, , toten I etvar Rvrote GUVELTiG 610 %, .

Av 1 f éxer Sedrepn maphyayo oto X, ,toten £ elvay oovexhc a10 X, .

(m)""lllx..xelk.

loyber o tomog (3")'=x-3"",mm92 xeR.

Ta xaBe xeR, = lR—{x/cmvx:O) wyhen; (etpx)' =-~66—:,;-.
X

.
7
4]
/\
y. i

(U‘Px)'=$.xem—[xlnpx¢0}. /\

/)
A
A

/\

/N

AV f(x) =In|x| yu k60e x %0, 61 f'(x)=l Y10 k60e x % 0.

x|
Askisopolis

‘ (1n|x|)'=-i.mmee x<0

72

Av f(x)=0", 0> 0, tote oyvel (u' )' =",
Av 01 cuvaprioeys f,g stvan napayayioyss 6o x,, Tote 1 ovvipmon f - g etvan

73
OpPOYWYisIEN 010 X, Kat wydet: (f - g) (x,) =£(x,) 8" (%o) -

Ta 80 omoestiimote cuvapthoey f, g napayoryioyies oto X, toybet:
(£-8) (%0) =1"(%0)8(x,)~ (xo)'(x,).

Av o1 cuvaprioei fxan g efvar nopeyoyictues ato X, kot g(X,) #0 tétexan

74

75
f
cuvipton g gival mapayayioyn 61o X, kuu woydet:

£Y £ (x0)g () (%)2 (o)
(3 )

Ta kae ovvexr) suvaprnon f :[a,p]— R, 1 onota eivor mapayayioym oto (a,p), av
f(a)=F(B) , w6te vnapye: axpiPar éva & e (e,B) tévow0 hoe £'(E)=0.

% /\
77 | Avn ovvipmon f eivan napayayioyn 6to R kat Sev efvat avrioTpéyipun, TOTE VTaPYEL Z
\

Khe1ot6 Sdonpa [0,B] , oto omoto n favomotel i mpodroBEcels Tov BewprpaTOg
Rolle.
Ka6e ovviptnon f, yia mv onota 1oyder £'(x) =0 y1a kéfe X (0, %y )U(x,B), eivar

otadept| 610 (01, X4 ) U (%4,B) .

78




"Eoto 500 GuvapTioc; f.g ooyt o v didommya A Av ot f,g eiva avveyri; oto A

xan £'(x) = g'(x) yia xa0c comrepo onpieto x tov A 1ote et f(%)=g(») no e
xeA.

Foto pa ovvapman | ouvexh; oe tva vdotnya A Ko1 Rapayoyionin 10 PINEPIKD 10V
A. Av 1) { etvan yvnoting avkovea 610 A, 10te n roplryayl; g bev evan vy petIKd
Benil) 010 E0OTEPIKG TV A.

™

81

Eoto a ovviprmon f, 1 onota eiva ouvexfy; ot tva Stommpa A Av {'(x) > 0 or kifl
gowtepixd onpeio x Tov A, 1ote 1) { eivar yviaing gbivovea oe Mo 10 A,

.

82

|

Foto f jna suvipmon cuverh; o éva Sibompua A ko zapayayiay ok, ke powtepkd |
x Tov A. Av 1) ouvpenen f etvan yvnota abgovea oto A téte £'(x) > 0 oe kabe
£0WTEPIKO onpeio X Tov A,

Eoto cuviprnon f ouvexhc o¢ éva Siaampa A Kkt rapayarylawn o€ ibe ecoepké

onpeio Tov A. Av 1) guviipmon f etvar yvnotng glivovsa ato A, téte n Rapéyayds T
£ivan VTOXPEDTIKE APVITIKT] 0T0 E0WTEPIKS TOV A .

NEY

Bt pa suvapmon f opiopévn o tva Sutotnua A kut x, Eve eowtepiko onpeio Tov A.

Av, f etvan mapayeyiop oto x, xat f'(x,) =0, téte n f nopovadle: vroypemTK
TOmK axpdTaTo GT0 X, -

Askisopolis

1

]

{

oo cuvipmon £ opiopéwy xat apayayioyn ato Sibomya a,B] kot onpeio x, € 8]
o0 omoio 1  mapovandler Tomkd péyieto. Tote névra wwybel ot f'(x,)=0.

Te ki ouvapmon £:R— R rov eivan napayoyioiun kat Sev napovoitle axporata,
wyoe £'(x)20 naxade xeR.

Atvera 6m 1 cuvaprron f ropuyayileror oto R kot 6111 ypagik ¢ maphotaon etvat
T a6 Tov 6Eova X' X . Avumbpyet kanoio onpelo A(x,.f (xo)) g Cr, 7ov onofov 7

anéoTaon amd Tov GEova X' efval péyiotn (1) Ehdyrom), ToTE o€ 0Tl T0 onpeio n
egazroptvn T¢ Creivan opilovria. '

Av pa cvvipmon f rapovctaler (0Mk6) péyioto, éte awtd ba etvar 70 ueyakbtepo and
Ta TomKd m¢ péyioTa.

g

"Eva 1omkd pénoto piag cuvapmmong £ pmopel va: eivat gikpdtepo and £ve Tomké
eMipoto g f.

Ta ecatepikd onpele Tov Swempatog A, ota onoia 7 f dev napayayileror i n
napayayoc g eivar ion pe o 0, Méyovian kpiopa onpeia tng foro Siotnpa A.

91

Eotw pia covipmon f napayayioyn o éva Sitomua (o,B), pe ekaipeon foag éva
onuio Tov X, , 60 onoio dpag 1 f eivar cuvehc. Av £'(x)>0 ot0 (¢,x,) xkan £'(x) <0
o10 (Xo,B) , T6TE TO X, Sivar Tomd ehdyoto ™ f.

"Eot pia ouvapmon f ouvexng oe éva Sidotpa A kar 890 opéc rapayayicyn 6to

ecwtepikd Tov A. Av £7(x)>0 yio xafe eowrepucé ompeio x tov A, téte 1 f sivon kuprh
o0 A

Av e oovaptmon f eivat kopti € £va SoTNpo. A, TOTE 1) EPOTTOPEVT TNG YPUPUCTG
napaotacng g f oe kaBe onpeio Tov A Ppioketar «mavon and T YPaQIKH mg
TOpaoTaoT.

Av pua cvvaprnon f etvat kol 6 &va Sidotnpa A, T61€ 1 spamtoptvn TG YOG
napéotaong T f oe k&Be onpeio Tov A Ppioxérar kdtw and m YpaIKh TapdoTacy, pe
ekaipeon T0 onpEio ERoQAG. :

95

Av it ouvaptnon f eivar 500 popé; mapayayioym oo R ka otpéger Ta ok Tpog Ta

Gvo, 1ote xar” aviyin B eyder £7(x) >0 yu kabe xeR.

SIS IS (D V’\V’\(\\‘\J\{S) = |




—www.Askisopolis.gr

Eate wa sovapman f ouvern; oc tva dibompa A ka1 5vo opés sapayoriowin ot
eonTepIKd 100 A . Av n f evn kopri) 010 A , téte vroypearticd {”(x) >0y ke
EOWTEPIKG Ompcio Tov A . .3

Eoto pna euvipmon f xapayeyioyn o’ éva Siborua (,B) ue e&aipean low éva
OTHEIO TV X, . Av 1 fetva kvprh) 010 (0,X, ) ket xofkn ot0 (%,,B) f avriotpoguc, 1ot

{ %O om0 A(x,,F(x,)) etvan vrogpemrts ompio xapty; m 7paguric mupdotao g
f.

Askisopolis
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Y TONGVOLIKT suviptnon Padpot v 22, 1 onola Exer aotuxtom,
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A4,

Movadeg 4

Na xapaktnploere 1§ mporaoceis mou akoAouBolv, ypaeovras OT0
rerpdadié oag, SimAa oro ypaupa mou avrioroixel oe kGe mpéracn, ™
Aéén fword, av n mpéraon éelvai oworf, i m Aéén Ad@og, av N
mporaon civai AavBaouévn.

a) loyoe |T|PX|<|X|. yia kaoe xeR"*. 2

B) Na omoiadfiToTe avrioTPEWYIUN ouvapTNon f pe medio opiopos A
1oxuer 0T f(f‘1(x)) =X, Ylakdbe xeA. /\

y) Av 1(Il'rrxlo f(x)> 0, Tore f(x)> 0 xovra o10 X;.- Z

Tmapaywyioipn oto eawrepiké Tou A. Av f*(x)>0 yia kaee
eowTEPIKS onpEio x Tou A, 1618 N f eivar kupth oTO0 A.

8) Eortw pia ouvaptnon f ouvexnc oe éva Sidgotnua A kai Suo @opEg Z

€) Avn f eivar ouvexng ouvaptnon oo [a,B], 161e n f Traipvel oTo
[a,B] wia péyioTn TpA, M, kai pia eEAGXISTH Tipn, m. 2

Movadeg 10



MovéBec 4

§€ mpordoeic mou axkoAouBouly ypadoovra¢ oro
10 ypbupa oy avrioroixel o¢ kGos npéraon, n
Atén fwors, v N mpéraon elvai oword, A Aabog, av n mpéraon elva
Aavanutvq.

a) Av f,g civa

Ad. Ng Xapakrnpioere 1)
TETPGSI6 oag, Simia

dvo omoieoBmore ouvapTAoei ue nedla opiopos A
, f

Kai B avrigroixa, rére T0 medio opiopos ¢ ouvéptnong ~ civa
w0 AnB. /\

B) Eotw pia ouvaptnon f opiouévn o¢ éva Sidotnpa A kar X, éva
EQWTepIké onuelo Tou A. Av nf Tapouoialer 1omx6' akpéraro
aT0 X, xai eival mapaywyloipn oro onuelo autd, t61e f(x,)=0.

Y) Av ma ouvéaprnon f, N omoia eival 5o gopéc mapaywyfaiyn ot
tva Sidotnua (o,p), TapouoIadel oto onpeio X, e(a,B) xapms,

Téte 7(x,)=0. 2
8) lNa omoiadfmore oguvaptnon f:R—- R, pe xli{r}of(xbo, ioxGer
ém f(x)>0, yia k@0e xeR. /\ )

€) Kdbe ouvaprnon f mou sival guvexfic o onueio X, Tou mwediou
' ion o100 X,. j -
opiloyol TG elval kal mapaywyioiun X, /] T




A4. Na yapaxmploere nig mpordotig mou axoAouBolv, ypboovrag oro
rerpd8ié oag, SimAa oro ypdupa mou avniaroixel oe kd0e mpbdraan, 1
Atén Tword, av n mpéraon elvar oword, A M Aéén Adbog, av n
npéraon elvar Aaveaopévn.
a) Av O<a<t 16w lim o' =0, Z/_

Kb o0
B) Avnouvapman f elva ouvexng oto [0,1], mapaywyloiun a1o 0,1
xai F(X)#0, yia 6Aa a X&(0,1), rére f(0) = £(1).

y) H ouvépmnan f(X)=opX eivai mapaywyioipn oto
: 1
=R-{x|nux= oxoe f(X)s=— . ?
R, { |'I1B 0} xai 10x0€1 -~

OZX 1H 04 a

APXH 2HE IEAIAAZ
HMEPHEION KA| EENEPINON ENIKON AYKEION.

. 1=ovvx _
B) loyoel 611 ,!'-’R: . =1, /\

¢

8 e
€) Av I f(x) dx 2 0, 767 kar' avéykn 8a eivan f(X)2 0, yia kde

x€[o;f.
/) Movadeg 10



Ad. Na Xapaxrnpioere ri¢ mpordoeic mou akoAou@ouv ypbeoviac oro
Te1pad16 oag, SimAa 010 ypauua nou avrioroixel oe k46e mpéraon,

AEEn Zworé, av mpéraon elvar oworh,  Adbog, av n mpbraon elvar
AavBaouévn,

a) Av x&qof(x)>0, tote f(x)> 0 kovrd ato x,. 2

B) Eotw wa ouvéprnon f cuvexhc oto Bidotrua [a,p]. Av f(x)2 0,
p
yia xéoe xe[a,p], ToTE I f(x)dx= 0. 2
a

¥) Eotw ma ouvdprnon f oplopévn oc éva Sidotnpa A kai X, éva

ECWTEPIKG onuelo Tou A. Av n f Tapouoialel Tomko akpéTaro oTo
X, ka1 elval Tapaywyigipn oto anpeio auté, ToTE f'(x;)=0. Z

ier [y TIRX _ o i
8) loyue ){I_l:b 5 =0. A

£) Houvaprnon f(x)= ln}'xl,. xeR'= R-{O}, eivar Tapaywyioiun oTo

R’ ka1 ioxoer:
(In|x|)'=|_:_|’\,wq kaBe XeR". A
o Movadeg 10




A4. Na yapaxinploere ri¢ mporaoels mov axoAouBolv ypheovras oTO
rerpGd16 oag, SimAa aro ypauua mou avrioroixel oe kG8e mpbraan, M
Aéén Tword, av n wpéraon eival owarh, f AG@eg, av n npéraon elval
AavBaopévn.

a) Av f:R->R ¢tivai pia *“1-1" ouvaptnon, 167¢ o1 ypa@ikés
napaotdaeic C kai C' 1wy ouvapthoewy f xar ' eivar ouppETPIKES
w¢ TTPOS TV EUBEID Y = X TIOU BIXOTOHE! TI§ YwVIES xOy ka1 X0y .

B) loxuel 6m lim Inx'='=w, £
x=0* - ’

y) Na x@de (w’voc f,g guvexwv ouvapThoewy OTO [a, B] iox0e 67I:
B F,‘ e B
j' f(x)gx)dx={ f(x)dx: J‘ axax . /\
a o @

5) Av lim f(x)> 0, rore f(X)> 0 Kovia oToX,. Z

g) O vpaquxég TAPAOTAOEIC TOAUWVUHIKWY OUVAPTHOEWY Baduou
peyaAUTepou 1 ioou Tou 2 Exouv QoOUHTITWTES.

/1 Movaddeg 10




A4. Na Xapakrnpioere

» -

NS mporéoeic nou aKoAouvé@ouiy ypdpovrac aro
TETpad16 oag, SinAg 070 ypaupa mou avniororyel o Ka6e mpbra
Aéén Ifword, av n mpéraon A Srevm thes

AavB@aopévn.

Y)

5)

¢lvar oworh, 4 Adéog, av n npéraon elyar

Av f,g civa 8oo a‘uv_apmau; Kai opllovrai o1 o0vOeTeg

ouvapTioeiS geof Kk fo
UTTOXPEWTIKG loeg.

. ouvx-1 .
loxie 6m ’!I_m——x—_. =1 /\

g. 1612 01 gnficu fog Bev eivai

Edv n ouvapmon f eiva OUVEXIi¢ aTo X, Kal n ouvépTnon g tlvay
Ouvexfc ato f(x,), T61e n ouveean roug gof elvar OUVEXTiS OTO X,. Z

/]

’.
Av n f eival guvexric ouvaprnon aro [a,ﬂ]. HE I f(x)dx=0, rére
o

kar’ avdykn 8a eivar f(x)= O,; yia kabe x;e[u, B].

) Av lim f(x)=+w, tore f(x)> 0 kovia arox,. Z

Movadec 10
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Ad. Na xapaxmploers 1i¢ mpordoeis mou akoAoubolv ypdgpovrag oro rerp oo
aac, SimAa oro ypdupa mou avriorolxel e kabe mporaon, 1 Aéén Zward,
av n mpéraon elvar owoth, f Addog, av n mpéraon elvar Aavéaauévn.

nex _
a) loyoe 61 x_I.I’l'.nm T 1. /‘

B) H ypagikfy Tapdoracn uiag TOAUWVUHIKAG ouvdptnons mepiTToU
BaBuov Exel mavroTe opifdvria epanTopévn. /\

y) Na x&8e ouvapmon f, n omola eivar ouvexig oe éva Bidotnua A kai
yvnoiwg av€ouoa oo A, 1oxuel 6n f'(x)>0 oe kaBe cowrepixé onpelo

X Tou A. /\

8) Avn f:R—=R civa mia «éva mpog évas (“1-17) ouvdprnon, 167 Of
ypagiké¢ mapaotdoeig C ki C' Twv ouvapTicewy f xa f"ozlval
OUPETPIKES WG TTPOg TNV euBtla” y=x Trou SiXoTopEl Tig ywvieg xOy
ka1 XOY'. i

¢) Av f,g eivai Slo guvaptiioeig Kai oplfovrai o feg Kai gef, 167€ aQurég
Bev elval uTroxXpewTIKG Igeg. '
Z Movadeg 10




Ad.

Na xapaxrnploere 1i¢ mpor&osic mov axoAouBolv ypdeovras 070
rerpad16 oag, &imAa oo ypauya mou avrigroixel o€ xd4@c mpéraon, 1M
Aégn Zword, av n mpoéraon tlvar oworh, f Adéog, av n mpéraon elval
Aav@aocuévn.

a)

B)

Y)

)

£}

i v fhate henic 1
lox0e1 6ni le(xup;)-ﬂ ; Z

K&de ouvapmnon f Siarnpel mpoéonuo ot xkabéva m_m 1a
Siaotipara ora omola ol Siadoxikés pIles TG xwpiiovy T0 medlo
opIoUOU TNG.

H ouvapmon f(X)=x", aeR-Z ¢ivar wapaywyloiun oTo
(0, + o) kan 1ox0er 61 f'(x)= ax* .. 5
Av n ouvaptnon f elvai ouvexrig o€ SiaoTnpa A xaia, B, Y € A,
B % 8
1671€ 10X UE! i"f(x) dx= If(_x) dx + I f(x) dx. 2
a ' '3

AV :!LT., f(x) < 0, 161¢ f(X) < 0 xov1d o1OX,.

Z Movadeg 10



A4, Na xapaxmploers ng mpordoeig mou axoAov@odv ypdeovrag o1o rerpébid
vag, SiirAa oro ypéypa rou avnioroixel oe kabe mpéraon, m Aéén Zworé,
av n mpéraon efval oworh, fj Addog, av n mpéraon elvar Aaveaayévn.

a) Av {,g civa 800 ouvaprioeig pe edia opropos A,B avrioroa, rére
n oovleon e f pe g, Snkadh n ouvdptnon gef, opileran av
f(A)NB#2. it

B) loxte 6n jnux|<|x|. yia xéee x e R. 2

v loxoe (u\_px)'-?l-luz—x- , xeR-{x|mx=0}. 2|

8) Nakads ouvdprnon 1oX0el 61 1o PpeyariTepo anmd 1a Tomkd g péyiora
elval T0 oAikd ThS pPéyioTO. /‘\

TEAOZ 1HE ANO 4 JEANIAET

APXH 2HE TEAIBAT
HMEPHEIQN KAl EZMEPINGN TENIKQON AYKEION

€) Eovw f pia guvexi ouvdptnan oe éva Sidotnpa [a,B]. Av f(x)20

: p
yio ké6e xe[a, B, rore j f(x) dx=0.
°

Movadeg 10




Ad. Na yapaxrnploere ri¢ mpordoeic mou axoAouBolv ypheovrag oro
TeTpadié oag, SimAa oro ypéuua mou aviioroixel oc kabe mpdraon, 1m
AEEn Tworé, av n mpéraon eival oworh, # AdBog, av n npéraon Elval

Aaveaopévn.

a) Eovw ya ouvdprnon f, oplopévn oc tva kAeioré BidoTnpa [a,ﬂ] ’
Av
* n f eivar ouvexic oro [G.B] Z

» f(a)-f(B)<0
Tote umépxe: £va, Touhdyiotov, X, € (a,pB) Téroio wore f(x,)=0.

B) O1 ypagixé wapaoraosic C kar C' 1wv ouvaprioswy f xar 7
Eival ouppeTpIkEG WG Tpog TRV EVBEia Y =X tou Dixotopel Tig

ywvieg x6y Kai x'ay'. j——
¥) Houvaprnon f(x): X, xe [0 » + ) elval mapaywyioun ovo medio A
OpICHOU TNG.

8) Av n ouvaptnon f eivar suvexric oTo X, kai n ouvdptnon g eivar
ouvexfig oo f(x,), Téve n ooveear roug, gof, eivar ouvexng ato
Xg - - -
£) H ypagixfi mapdoraon g cuvaprnong -f elvar ouppeTpikh Tng
YPaQIKiig Tapaaragng mg f ug wpog Tov gova yy.
Movadeg 10



Ad. Na yapaxmplotre 1i¢ Wpordotis mou akohouBoly ypheovias aro rerpasit
oac, SlmAa oro ypdupa mou avrioroixel ot xdbe npbraon, in Mén Eweré,

av n mpéraon eivar oworl), # Addog, av n mpdraon tlve
a) Eorw f: A < R wa ouvdprnon n onola civar “1-1°. To medlo oproyod

e avriorpopns ouvapmong, 1, e f eivar 10 oGvoro Twav Tng f.
) Av f.g.h elvan 1prig ouvaprioes kai opiterar n he(gef), réne
opigeran kav n (heg)ef kai woxoer he(gef)=(hog)ef. L

1
v) Av veN*, wox0e én ”I.?_—Fu-a, /\

&) Av mia ouvaprnon elval kupth oe éva SiGoTnpa A, 161¢ 1 e@amrouévn
¢ yoapixdc wapdaraong me f oc kGOe onueio Tou A Bploxerar
«TIavw» and TN YPagIkA TN Tapdoraot, ye efalpeon 10 onpeio enagrc

TOUG. /\

TEAOX 1HI ANO 4 ZEAIAEL

APXH 2HE IEMAAZ
HMEPHEZIOQN KAl EXMEPINON FENIKOQN AYKEIQON

£) Avnouvdprnon g eival mapaywyion oto X, kain ouvéernon f elvan
Tapaywyioipn oTo 9(%) » 161€ f ouvaptnon feg elval mapaywyioipn

10 x, xar oyt (feg) () =F(a(x)) 9 () Z

Movadeg 10




