
Diaforikèc Exis¸seic 1h Exètash Proìdou 24 AprilÐou 2012

1. BreÐte mia sugkekrimènh lÔsh thc exÐswshc y′′ − 4y = 4e2x.

2. Se èna iqjuotrofeÐo o plhjusmìc twn yari¸n aux�nei kat� 50% k�je m na. An yareÔoume
15 apì aut� ta y�ria k�je mèra

(aþ) D¸ste thn exÐswsh pou afor� ton plhjusmì twn yari¸n tou iqjuotrofeÐou.

(bþ) Perigr�yte ti ja sumbeÐ sto iqjuotrofeÐo se b�joc qrìnou.

3. Jewr ste èna swmatÐdio m�zac 1 sundedemèno me èna elat rio stajer�c 25 to �llo �-
kro tou opoÐou eÐnai paktwmèno se èna stajerì shmeÐo. E�n to sÔsthma èqei stajer�
apìsbeshc b

(aþ) D¸ste thn diaforik  exÐswsh thc jèshc tou swmatidÐou x(t).

(bþ) An x(π/6) = 0, x(π/2) = 0 kai x(t) > 0 gia π/6 < t < π/2 breÐte thn tim  tou b.

4. Jewr ste to parak�tw pedÐo kateujÔnsewn thc exÐswshc y′ = y2 − x2.

(aþ) UpologÐste (kat� prosèggish) thn y(100) ìpou y eÐnai h lÔsh h opoÐa ikanopoieÐ thn
arqik  sunj kh y(2) = 0.

(bþ) UpologÐste (kat� prosèggish) thn y(−1) ìpou y eÐnai h lÔsh h opoÐa èqei topikì
akrìtato sto x = −1.

5. Jewr ste thn exÐswsh y′′′ + 2y′′ − 4y′ − 8y = 0

(aþ) Metatrèyte thn parap�nw exÐswsh trÐthc t�xhc se èna sÔsthma diaforik¸n exis¸se-
wn pr¸thc t�xhc ~x ′ = A~x.

(bþ) O pÐnakac twn suntelest¸n A èqei idiotimèc r1 = 2 kai r2 = r3 = −2 kai ta ex c

dÔo idiodianÔsmata ~v =

 1
2
4

, ~w =

 1
−2
4

. BreÐte thn genik  lÔsh tou parap�nw

sust matoc.


